Matematica in Bucovina. Concursul Interjudetean de
matematica ,,Memorialul David Hrimiuc”

editia a XXII-a, 6 — 8 noiembrie 2026

Clasa a VIII-a

1. 2p) a) Daca x este un numar natural, aratati ca (2\/5 +7 )x . (2\/5 -7 )x =1.

(5p) b) Determinati x € N astfel incét (2\5 7 ) + (2\5 7 ) -2,

Dorel Ispasoiu, Gura Humorului

Barem:
2) (2V2447) - (2V2-V7) =[ (22 447)- (242 V)| =B=7)" =1 s 2p
b) Folosind punctul a) obtinem (2\/5 -7 )x = ;x ........................ 1p
(2v2+47)

Notand (2\/5 + ﬁ)x =aqa,rezultd a +é 2 ruueeerssssssessssssssssssssssssssssssssssssssssssssssssssssssssssssssssssssssns 2p
=@a-1)Y=0=>a=1=> (2x/§+\/7)x:1:>x20 SOIULIC UNICA  weveereresereresreresssssesseserensassnnens 2p
2. (7p) Determinati valoarea maxima a expresiei FE (x) = 3); :i\/\/lg_z ;cx++14516 .

(%)
Barem:
E(x) =3+ om0 2p
E(x) =3+ m 2p
E(x) este maxim daca (x + 2\/§)2 + 3 €St€ MINIM  weeerercseensseecsancsecsssecssnssssnsssassssnsssnsssssessassssassnns 1p
E(x) < E(—Z\/g), deci valoarea maxima este E(—Z\/g) = ? ................................................. 2p

3. (7p) Considerdm numerele strict pozitive x,y, z astfel incat x + y + z = 2026. Demonstrati ca
X-y . y-z  z-X
xy+2026z yz+2026x zx+2026y

este constanta.

expresia E(x,y,z)=

(***)
Barem:
Avem xy + 2026z =xy+ (x+y+2z)z=xy+xz+yz+2z>=
=x(Y+2)+2(+2) = (X +2) (T 4 2)  crvrrecicrscncincssescssssssssssesnee 2p

S1 ANAL0AZEIE weverererressennssnnnsninsseissicsssisssisssisssnessisssssssssssssssssssssssssssssssssssssssssssssssssessssssssssssssssssses 2p



x-y y-z z—x _ x2-ylty?-z2472-x2

(x+2)(+2)  +(x+z) | ) +z) ) +2)(z+x)

Rezultd ca E(x,y,z) =

4. (7p) Se considera triunghiul ABC, dreptunghic in 4, cu AC = 15 cm s1 AC > AB. Fie D mijlocul
laturii BC. Mediatoarea laturii BC intersecteazad latura AC in punctul E. Stiind ca DE =5 cm,
determinati masura unghiului <4BC .

(***)
Barem:
Fie F mijlocul laturii [AC] deci DF este linie Mijlocie, DF L AC  uecveeeeeeeeeceeececssssassassassasssasnees 2p
Notam EF = x = CE = x + 7,5. Folosind teorema catetei in triunghiul dreptunghic DEC obtinem
DE? =EF -EC = 52 =x-(x,47,5) = 2x2 4+ 15X — 50 = 0 eercvrrererrereererrereerecsenesessencone 2p
Descompunem (2x —5) - (x +10) = 0. Cum x>0, obtinem X = 2,5  .cceverrercrsnsnecnssnsonses 2p
Finalizare CE = 10 = € =30° 2 B = 60° evereeeererererernesessssesesssesessssessssesessssessssssesssseses 1p

Nota: Se puncteaza corespunzdator orice varianta corecta de rezolvare.




  E  ( x ) = 3 +  1    x 2 + 4  3 x   + 15


  E  ( x ) = 3 +  1     ( x + 2  3 ) 2 + 3


     ( x + 2  3 ) 2 + 3


  E  ( x ) ⩽ E  ( − 2  3 ) ,


  E  ( − 2  3 ) =  10 3


  x , y , z    


  x + y + z = 2026 .


  x y + 2026 z = x y +  ( x + y + z ) z = x y + x z + y z +   z 2 =


  = x  ( y + z ) + z  ( y + z ) =  ( x + z )  ( y + z )  


  E  (  x ,  y ,  z ) =   x − y   ( x + z )  ( y + z ) +   y − z   ( x + y )  ( x + z ) +   z − x   ( x + y )  ( y + z ) = =     x 2 −   y 2 +   y 2 −   z 2 +   z 2 −   x 2   ( x + y )  ( y + z )  ( z + x ) = 0
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  A


  A C = 15


  A C > A B .


  D


  B C


  B C


  A C


  E .


  D E = 5


  F


   [ A C ]


  D F


  D F ⊥ A C


  E F = x   ⇒   C E = x + 7 , 5


  D E C


    D E 2 = E F ⋅ E C     ⇒      5 2 = x ⋅  (  x ,  + 7 , 5 )   ⇒   2   x 2 + 15 x − 50 = 0  


   ( 2 x − 5 ) ⋅  ( x + 10 ) = 0


  x = 2 , 5


  C E = 10   ⇒     C ^ =  30 ∘     ⇒   B ^     =  60 ∘

