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editia a XXII-a, 6 — 8 noiembrie 2026

Clasa a VI-a

1. a) (3p) Determinati restul impartirii numérului 1013' -2 la 7.
b) (4p) Aflati numerele prime p si ¢ stiind ca p- ( P - q) =2026.
Gazeta Matematica
Solutie si barem de notare:

a) Avem 1013 =(7-145-2)" = M, +2"°. Rezults 1013 —2=M, +1022= M, +7-146,

deci 1013 —2: 7, adicd restul cerut este 0. .eeeverererrens 3p
b) Descompunerea lui 2026 in factori primi este 2026 =2-1013. Cum p este numar prim si
p divide 2026, rezulta p {2,1013} © eesssesssessstesssiesstesstissstesattsatesatesabtestsssatestesastesstssstesatesastsss 2p

Dacd p=1013, atunci p'° —g=2,deunde ¢ =1013"° -2 .Dina)avem ¢ : 7, deci ¢ nu este
prim, fals. Rdmane p =2, iar din p-(plo —q) =2026, obtinem g =11. 2p

2. (7p) Aratati ca suma tuturor fractiilor subunitare care au numitorul mai mic decat 2026 este
numar natural.
Dorel Ispasoiu, Gura Humorului
Solutie si barem de notare:
Notadm cu § suma cerutd in problema. Avem succesiv:

I (1 2 1 23 1 2 3 4 1 2 2024
S=—4|F= |+ —F=F— [+ oF=F=F = [+ ——F—— ...+ —— | ccvrrrrrrcrnrrecseens 3p
2 \3 3 4 4 4 5 555 2025 2025 2025
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=—+4+— +—- +—- +...+ S resssessssnessssnssssnssssssssssssssssssssssnssessnsssses 2p
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3. (7p) Doi copii, Ana si Bogdan, joaca urmatorul joc:

Ana alege n numere naturale (n>2), nu neapdrat distincte, apoi, pentru fiecare dintre
numerele alese, ea scrie fiecare divizor natural al acelui numdr pe cite un cartonas. Ana amesteca
toate aceste cartonase, apoi i le da luit Bogdan. Bogdan cunoaste regula dupd care a completat Ana
aceste cartonase si are voie sd se uite la toate cartonasele. Bogdan castigd doar daca ghiceste toate
numerele alese initial de Ana. In caz contrar cistigd Ana.

Care dintre cei doi copii are o strategie castigatoare la acest joc?

Cristi Savescu, Cluj-Napoca
Solutie si barem de notare:

Bogdan are strategie de castig, indiferent de numerele alese de Ana. ....ccceeeveecseessencseeesnnnens 1p

Fie M cel mai mare numadr inscris pe cartonase. Acesta este chiar cel mai mare dintre
numerele alese de Ana deoarece fiecare numar ales initial apare pe un cartonas, iar divizorii sii nu
sunt Mai MArt AECAL €l.  ueivviervernsressenssiessressnnssnssssissanssssnssssesssssssssssssssssssssssssssssssssssssssssssssssassssssssss 3p

Bogdan inlaturd apoi cate un cartonas pentru fiecare divizor al lui M . Cartonasele ramase
sunt exact cele corespunzatoare celorlalte » —1 numere. Procedeul este valabil si dacd Ana a ales de
mai multe ori numarul M , deoarece se elimind doar cartonasele corespunzatoare unei singure aparitii
a lui. Repetand procedeul de n ori, Bogdan determina toate numerele alese. ...cceeeccsercssneecssnnscsanns 3p



4. (7p) Fie «AOB si «<BOC doua unghiuri suplementare nenule, astfel incat <BOC < <xAOB.
Semidreptele (OM s (OP sunt bisectoarele unghiurilor «x4A0B, respectiv «xCOM . Stiind ca

«LBOP =15°, determinati toate valorile posibile ale unghiurilor «<40B si <BOC.
Artur Balauca, Aritmetica, algebra, geometrie - teme pentru centrele de excelenta
Solutie si barem de notare:
Notam <«AO0B = x . Deoarece <40B si <BOC sunt suplementare, avem «xBOC=180°—-x.

Cum unghiurile sunt nenule si «<XBOC < ¥40B, deducem ca 90°< x<180°. Datorita faptului ca

(OM este bisectoarea <40B, avem <AOM = <BOM =§. ....................... 2p
Cazul 1. Unghiurile <40B si <BOC sunt adiacente suplementare.
Cum (OP este bisectoarea <COM , avem <POM = %(1800 —gj =90° —% + eesssessssesssessnsessssssssesases 1p

Avem doud subcazuri:

M P
Cazul 1.1. Semidreapta OP este Intre OB si OM . B
Atunci avem <XBOP =<BOM —<POM , adica
15°= g - (90o - 2] ,deunde x=140°. Asadar, o solutie
este CAOB =140° i KBOC =40°. wueerrersrresrsessenns 1p
(@) C
M B
Cazul 1.2. Semidreapta OP este intre OB si OC.
Atunci avem <XBOP =<POM —<BOM , adica r
15°= (90O - %j - % , de unde x=100°. Asadar, a doua
solutie este <A0OB =100° $1 <BOC =80°. .ccceeruueen. 1p
o )
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Cazul 2. Unghiurile suplementare <AOB si «<BOC nu sunt adiacente. Atunci (OC este

situatd in interiorul unghiului «<<4O0B . Avem si aici doud subcazuri:

Cazul 2.1. OM se afld intre OA4 si OC Cazul 2.2. OM se afld intre OC si OB
P, \C B M
M P B
C
A 0 ) 0

In ambele situatii masura <BOP este media aritmetica a masurilor <BOM si <BOC, adicia

%BOP :%G + (180°—x)]. Rezultd 900—%150, de unde rezulti x >180°, imposibil. Asadar

in cazul 2 NU Mal ZASIM SOIULIL.  ceveeeseessencssencsanissnncssncssnncsansssancsseesssssssnsssansssessssnsssssssassssassssssssssssasens 2p

Nota: Se puncteaza corespunzdator orice varianta corecta de rezolvare.



